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ͳگروههایخط
١٣٩۴ آبان ٧ پنجشنبه تاريخ ترم میان امتحان

ساعت ٣ مدت:
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است. F میدان Έی روی متناهͳ البعد برداری فضای Έی V زیر مسایل در

برابر1 F مشخصه که حالت هایی (راهنمایی باشد ͳهمان τ 2 به طوری که بیابید را τ ∈ SL(V ) ترابرهای همه الف)
کنید). ͳبررس جداگانه را نباشد یا باشد 2 با

اما است، یسان SL(V ) و PGL(V ) گروه دو مرتبه دهید نشان باشد. q ͳمتناه میدان Έی F کنید فرض ب)
نیستند. یریخت گروه دو این

جابجا τ ∈ SL(V ) ͳهمان غیر ترابر Έی با φ وارونپذیر ͳخط تبدیل Έی اینکه برای ͳکاف و لازم شرط Έی ج)
بیابید. را شود

بزنید. مثال آن با یریخت غیر اما A8 گروه با مرتبه هم ساده گروه Έی د)

باشد.2 F عضوی q ͳمتناه میدان Έی روی 2n بعد از Έتیسیمپل فضای Έی (V, ω) کنید فرض
بیابید. را V در هذلولوی زوج های تعداد الف)

. بیابید SP(V ) گروه مرتبه محاسبه برای ͳبازگشت فرمول Έی ب)
نمایید. محاسبه را V روی Έتیسیمپل ترابرهای تعداد ج)

کنید. محاسبه را V ͳمعمول ترابرهای تعداد د)

3ͳخط تبدیل اگر باشد. 2 مخالف F مشخصه و متقارن و ناتبهΎون ͳدوخط فرم Έی b : V ×V → F کنید فرض
x برای b(f(x), f(y)) = cb(x, y) بطوریه هست c اسالر آنگاه کند حفظ را تعامد f : V → V وارونپذیر

.V در y و

Rتماما زیرفضای Έی بعد دهید نشان باشد. بازتابی ناتبهΎون ͳدوخط فرم Έی b : V × V → F کنید فرض
است. 1

2 dimV مساوی یا کمتر V از W ایزوتروپ

Sزیر Έی x0 ∈ ker f و f ∈ V ∗ که τf,x0
به صورت ترابرهای مجموعه دهید نشان x0 ناصفر ثابت بردار برای

نمایید. محاسبه را زیرگروه این مرتبه |F | = q و dimV = n اگر مͳ دهند. تشیل SL(V ) از ͳآبل گروه
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